ОТВЕТЫ И РЕШЕНИЯ
7 класс
1 вариант
1)Поскольку , отложив -метровый шнур вдоль -метрового  раза, получим двухметровый кусок короткого шнура, выступающий за пределы длинного. Отрежем его, сложим вдвое, и получим  метр шнура.
2) Каждый год население умножалось ровно на . За  лет оно выросло в  раз и при этом осталось целым. Значит, в  г. количество людей делилось на  и при этом не превосходило . Поэтому в  г. в городе  жило ровно  людей. Тогда в  г. количество людей было равно .
Ответ:  людей.
3) Если в заданном натуральном числе стерли бы не последнюю цифру, то разность чисел заканчивалась бы нулем, но это не так, поэтому стерта была последняя цифра. Обозначим заданное число , а полученное после стирания цифры – . Тогда , где  – последняя цифра данного числа. Тогда разность . Откуда , то есть число  делится нацело на . Число  делится на  с остатком . Поэтому  может принимать только значение . Поэтому , , а задуманное число .
Ответ:.
4) Из равнобедренности треугольников ,  и  получаем, что углы , ,  и  равны. Пусть каждый из них равен . Тогда углы  и  равны  как внешние в треугольниках  и  соответственно. Следовательно, треугольники  и  равны по двум сторонам и углу между ними, откуда и следует утверждение задачи.
5) Понятно, что каждое число, записанное на доске в любой момент, не превышает  Число  имеет такую ​​же четность, что и число . Таким образом, при осуществлении каждой операции чётность суммы всех записанных на доске чисел не меняется. В начале сумма чисел на доске нечётная, поскольку сумма состоит из  нечётных чисел  и  чётных чисел . Таким образом, в конце на доске не может остаться чётное число . Покажем, что может остаться число . Разобьем числа на следующие пары: ,  и . Если применить операцию по очереди в каждой из приведенных пар, на доске будут записаны числа  и . Остается дальше разбить записаны числа  на  пары, вместо каждой из которых будет записан . Далее уже понятно, что в последнее записанным будет число .
Ответ: .





















ОТВЕТЫ И РЕШЕНИЯ
7 класс
2 вариант
1) Поскольку , отложив -метровый шнур вдоль -метрового  раз, получим двухметровый кусок длинного шнура, выступающий за пределы короткого. Отрежем его, сложим вдвое и получим  м шнура.
2) Каждый год население умножалось ровно на . За  лет оно уменьшилось в  раз и при этом осталось целым. Значит, в  г. количество людей делилось на  и при этом не превосходило . Поэтому в  г. в городе  жило ровно  людей. Тогда в  г. количество людей было равно .
Ответ:  людей.
3) Если в заданном натуральном числе стерли бы не последнюю цифру, то разность чисел заканчивалась бы нулем, но это не так, поэтому стерта была последняя цифра. Обозначим заданное число , а полученное после стирания цифры – . Тогда , где  – последняя цифра данного числа. Тогда разность . Откуда , то есть число  делится нацело на . Число  делится на  с остатком . Поэтому  может принимать только значение . Поэтому , , а задуманное число .
Ответ:.
4) Треугольники  и  равны по трем сторонам. Поэтому , и треугольник  равен треугольнику  по двум сторонам и углу между ними. Отсюда , и треугольники  и  равны по трем сторонам. Следовательно, , откуда  и .
5) Понятно, что каждое число, записанное на доске в любой момент, не превышает  Число  имеет такую ​​же четность, что и число . Таким образом, при осуществлении каждой операции чётность суммы всех записанных на доске чисел не меняется. В начале сумма чисел на доске нечётная, поскольку сумма состоит из  нечётных чисел  и  чётных чисел . Таким образом, в конце на доске не может остаться чётное число . Покажем, что может остаться число . Разобьем числа на следующие пары: ,  и . Если применить операцию по очереди в каждой из приведенных пар, на доске будут записаны числа  и . Остается дальше разбить записаны числа  на  пары, вместо каждой из которых будет записан . Далее уже понятно, что в последнее записанным будет число .
Ответ: .


