Университетская олимпиада школьников «Бельчонок» 2018-2019 г. Заключительный этап 

ОТВЕТЫ И РЕШЕНИЯ
3 КЛАСС

Общее количество баллов 100. Решение каждой задачи оценивается Жюри из 20 баллов в соответствии с разработанными критериями и методикой оценки:

	Баллы
	Правильность (ошибочность) решения

	20
	[bookmark: _GoBack]Полное (верное) решение.

	16-20
	Верное решение. Имеются небольшие недочёты, в целом не влияющие на решение.

	12-16
	Решение в целом верное. Однако оно содержит ряд ошибок, либо не рассмотрены отдельные случаи, но может стать правильным после небольших исправлений или дополнений.

	8-12
	Верно рассмотрен один из двух существенных случаев.

	6-8
	Доказаны вспомогательные утверждения, помогающие в решении задачи.

	2-6
	Рассмотрены частные случаи при отсутствии решения (или при ошибочном решении).

	0-2
	Решение начато, но продвижение незначительное.

	0
	Решение неверное, продвижения отсутствуют.

	0
	Решение отсутствует.



Указания к оцениванию отдельных задач содержатся в комментариях к решениям.

Вариант 1

1. Корзина, полная орехов, весит  кг, а наполовину наполненная весит как две пустых корзины.  Сколько весит корзина?  
Ответ. кг.
Решение. Из условия следует, что половина орехов весит столько же, сколько пустая корзина, все орехи – как две пустые корзины, а корзина, полная орехов, весит как  пустые корзины, и этот вес равен  кг.
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Верный ответ без объяснений – 3 балла. Верный ответ, найденный подбором, при этом не показано, что не может быть других решений – 5 баллов. 

2. У Снегурочки в одном мешке лежат золотые хлопушки, в другом  – серебряные, в третьем – и те, и другие. Мешки завязаны ленточками с надписями: «Золотые», «Серебряные», «Золотые и серебряные». Пробегавший волк поменял местами ленточки так, что все надписи стали неправильными. Снегурочка достала всего одну хлопушку из одного мешка и определила, что в каком мешке лежит. Из мешкас какой ленточкой она взяла хлопушку?
Ответ.  Из мешка с ленточкой «Золотые и серебряные».
Решение. Если взятая хлопушка золотая, то в этом мешке лежат только золотые хлопушки. Тогда в мешке с ленточкой «Серебряные» не могут лежать ни только серебряные, ни только золотые хлопушки, значит, там лежит их смесь. А в третьем мешке, с ленточкой «Золотые», лежат серебряные хлопушки. 
Если же хлопушка, взятая из мешка с ленточкой «Золотые и серебряные», оказалась серебряной, то в этом мешке лежат только серебряные хлопушки. Тогда в мешке с ленточкой «Золотые» не могут лежать ни только серебряные, ни только золотые хлопушки, значит, там лежит их смесь. А в третьем мешке, с ленточкой «Серебряные», лежат золотые хлопушки. 
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Только верный ответ – 5 баллов.  Рассуждения приведены не полностью – от 10 до 15 баллов. Решение неверное, но есть рассуждения, в которых допущены ошибки – 2 балла. Решение начато, но значительных продвижений нет – 1-2 балла.  

3. Бельчата набрали вместе  грибов. Первый  набрал  грибов,  последний  –  грибов, а каждый из остальных бельчат набрал не меньше первого и не больше последнего. Сколько всего могло быть бельчат? Приведите пример для каждого ответа, и докажите, что других возможностей нет. 
Ответ. или .
Решение. Остальные бельчата собрали  грибов. Если остальных бельчат было не меньше , то они собрали бы не меньше   грибов. Если бы их было не больше , то они собрали бы не больше   грибов. Поэтому остальных бельчат могло быть  или , а всего бельчат  или . Пример для  бельчат:  Пример для  бельчат: 
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Решение начато, но значительных продвижений нет, или допущены ошибки – 2 балла. Найден только один ответ без  примера – 5 баллов. Найден только один ответ, и к нему приведен пример – от 8 до 10 баллов. Нет четких примеров, записан лишний ответ – 10 баллов. Найдены оба ответа,  к ним приведены примеры, но не показано, что других вариантов не может быть – 15 баллов.
[image: ]
4. Квадрат разделен на  клеток, одна из них отмечена.Отметьте  еще несколько клеток так, чтобы любая отмеченная  клетка имела общую сторону ровно с тремя неотмеченными, а любая неотмеченная – ровно с одной отмеченной. 
Решение. См. рисунок.

[image: ]
Комментарий. Полное правильное решение (верный рисунок) – 20 баллов. Решение начато, но значительных продвижений нет – 1-2 балла. Указано только число клеток  без  примера – 3 балла. 

5. Каждая табличка составлена из двух квадратов, в  квадратах стоят точки. Сложите из всех шести табличек прямоугольник так, чтобы в каждом столбце было одинаковое число точек, и в каждой строке было одинаковое число точек. 

[image: ]

Решение. Например, так.
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Комментарий. Полное правильное решение (верный рисунок) – 20 баллов. Условия выполняются только по строкам или только по столбцам  – 2 балла.  Условия не выполняются ни по строкам ни по столбцам  – 0 баллов.  


Вариант 2

1. Ведро, полное воды, весит  кг, а наполовину наполненное весит как четыре пустых ведра.  Сколько весит ведро?  
Ответ. кг.
Решение. Из условия следует, что половина воды  весит столько же, сколько  пустых ведра, вся вода – как  пустых ведер, а ведро, полное воды, весит как  пустых ведер, и этот вес равен  кг.
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Верный ответ без объяснений – 3 балла. Верный ответ, найденный подбором, при этом не показано, что не может быть других решений – 5 баллов. 

2. Бельчонок набрал в один мешок сосновые шишки, в другой мешок – еловые шишки, в третий и те, и другие. Он приготовил таблички для мешков: «Сосновые», «Еловые», «Сосновые и еловые», а лиса разместила все таблички на мешках неправильно. Но умный бельчонок достал всего одну шишку из одного мешка и определил, что в каком мешке лежит. Из мешкас какой табличкой он взял шишку?
Ответ.  Из мешка с табличкой «Сосновые и еловые».
Решение. Если взятая шишка сосновая, то в этом мешке лежат только сосновые шишки. Тогда в мешке с табличкой «Еловые» не могут лежать ни только еловые, ни только сосновые шишки, значит, там лежит их смесь. А в третьем мешке, с табличкой «Сосновые», лежат еловые шишки. 
Если же шишка, взятая из мешка с табличкой «Сосновые и еловые», оказалась еловой, то в этом мешке лежат только еловые шишки. Тогда в мешке с табличкой «Сосновые» не могут лежать ни только еловые, ни только сосновые шишки, значит, там лежит их смесь. А в третьем мешке, с табличкой «Еловые», лежат сосновые шишки. 
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Только верный ответ – 5 баллов.  Рассуждения приведены не полностью – от 10 до 15 баллов. Решение неверное, но есть рассуждения, в которых допущены ошибки – 2 балла. Решение начато, но значительных продвижений нет – 1-2 балла.

3. Дети сорвали с дерева вместе  яблок. Саша сорвал  яблок,  Настя  , а каждый из остальных детей набрал не меньше Насти и не больше Саши. Сколько всего могло быть детей? Приведите пример для каждого ответа, и докажите, что других возможностей нет. 
Ответ. или .
Решение. Остальные дети собрали  яблок. Если остальных детей было не меньше , то они бы собрали не меньше   яблок. Если бы их было не больше , то они собрали бы не больше   яблок. Поэтому остальных детей могло быть  или , а всего детей  или . Пример для  детей:  Пример для  детей: 4
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Решение начато, но значительных продвижений нет, или допущены ошибки – 2 балла. Найден только один ответ без  примера – 5 баллов. Найден только один ответ, и к нему приведен пример – от 8 до 10 баллов. Нет четких примеров, записан лишний ответ – 10 баллов. Найдены оба ответа,  к ним приведены примеры, но не показано, что других вариантов не может быть – 15 баллов.

[image: ]4. Квадрат разделен на клеток, одна из них отмечена.Отметьте  еще несколько клеток так, чтобы любая отмеченная  клетка имела общую сторону ровно с тремя неотмеченными, а любая неотмеченная – ровно с одной отмеченной. 
Решение. См. рисунок.
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Комментарий. Полное правильное решение (верный рисунок) – 20 баллов. Решение начато, но значительных продвижений нет – 1-2 балла.  Указано только число клеток  без  примера – 3 балла. 

5. Каждая табличка составлена из двух квадратов, в некоторых квадратах стоят точки. Сложите из всех шести табличек прямоугольник так, чтобы во  всех столбцах было одинаковое число точек, и во всех  строках  было одинаковое число точек.
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Решение. Например, так
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Комментарий. Полное правильное решение (верный рисунок) – 20 баллов. Условия выполняются только по строкам или только по столбцам  – 2 балла.  Условия не выполняются ни по строкам ни по столбцам  – 0 баллов.





Вариант 3

1. Корзина, полная орехов, весит  кг, а наполовину наполненная весит как две пустых корзины.  Сколько весит корзина?  
Ответ. кг.
Решение. Из условия следует, что половина орехов весит столько же, сколько пустая корзина, все орехи – как две пустые корзины, а корзина, полная орехов, весит как  пустые корзины, и этот вес равен  кг.
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Верный ответ без объяснений – 3 балла. Верный ответ, найденный подбором, при этом не показано, что не может быть других решений – 5 баллов. 

2. Бельчонок набрал в один мешок сосновые шишки, в другой мешок – еловые шишки, в третий и те, и другие. Он приготовил таблички для мешков: «Сосновые», «Еловые», «Сосновые и еловые», а лиса разместила все таблички на мешках неправильно. Но умный бельчонок достал всего одну шишку из одного мешка и определил, что в каком мешке лежит. Из мешка с какой табличкой он взял шишку?
Ответ.  Из мешка с табличкой «Сосновые и еловые».
Решение. Если взятая шишка сосновая, то в этом мешке лежат только сосновые шишки. Тогда в мешке с табличкой «Еловые» не могут лежать ни только еловые, ни только сосновые шишки, значит, там лежит их смесь. А в третьем мешке, с табличкой «Сосновые», лежат еловые шишки. 
Если же шишка, взятая из мешка с табличкой «Сосновые и еловые», оказалась еловой, то в этом мешке лежат только еловые шишки. Тогда в мешке с табличкой «Сосновые» не могут лежать ни только еловые, ни только сосновые шишки, значит, там лежит их смесь. А в третьем мешке, с табличкой «Еловые», лежат сосновые шишки. 
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Только верный ответ – 5 баллов.  Рассуждения приведены не полностью – от 10 до 15 баллов. Решение неверное, но есть рассуждения, в которых допущены ошибки – 2 балла. Решение начато, но значительных продвижений нет – 1-2 балла.

3. Бельчата набрали вместе  грибов. Первый  набрал  грибов,  последний  –  грибов, а каждый из остальных бельчат набрал не меньше первого и не больше последнего. Сколько всего могло быть бельчат? Приведите пример для каждого ответа, и докажите, что других возможностей нет. 
Ответ. или .
Решение. Остальные бельчата собрали  грибов. Если остальных бельчат было не меньше , то они собрали бы не меньше   грибов. Если бы их было не больше , то они собрали бы не больше   грибов. Поэтому остальных бельчат могло быть  или , а всего бельчат  или . Пример для  бельчат:  Пример для  бельчат: 
Комментарий. Полное правильное решение – 20 баллов. Решение начато, но значительных продвижений нет, или допущены ошибки – 2 балла. Найден только один ответ без  примера – 5 баллов. Найден только один ответ, и к нему приведен пример – от 8 до 10 баллов. Нет четких примеров, записан лишний ответ – 10 баллов. Найдены оба ответа,  к ним приведены примеры, но не показано, что других вариантов не может быть – 15 баллов.
[image: ]4. Квадрат разделен на клеток, одна из них отмечена. Отметьте  еще несколько клеток так, чтобы любая отмеченная  клетка имела общую сторону ровно с тремя неотмеченными, а любая неотмеченная – ровно с одной отмеченной. 
Решение. См. рисунок.
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Комментарий. Полное правильное решение (верный рисунок) – 20 баллов. Решение начато, но значительных продвижений нет – 1-2 балла. Указано только число клеток  без  примера – 3 балла. 

5. Каждая табличка составлена из двух квадратов, в  квадратах стоят точки. Сложите из всех шести табличек прямоугольник так, чтобы в каждом столбце было одинаковое число точек, и в каждой строке было одинаковое число точек. 
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Решение. Например, так.
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Комментарий. Полное правильное решение (верный рисунок) – 20 баллов. Условия выполняются только по строкам или только по столбцам  – 2 балла.  Условия не выполняются ни по строкам ни по столбцам  – 0 баллов.  
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